Espiral 10 — Matematica A, 10.° ano ' Porto

Proposta de resolugao [maio — 2026]
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Opcéo (D)

O centro do circulo € o ponto de coordenadas (0,0) e raio igual a 6. Entao, o circulo pode ser
definido pela inequagéo x* + y® <67, ou seja, x* +y* < 36.

A abcissa do ponto A resulta da intersecdo da reta r com o grafico da fung&o f . Logo:
f(x)=1eor*-3="er*=2x=v2 v x=—12

Como x, >0, entéo x=+2.

A abcissa do ponto B resulta da intersecéo da reta r definida por y = -1 com a circunferéncia
de equacdo x?+y?=9.

Logo:

x2+(—1)2 9o x?=8cx=4/8 v x=-1/8cx=242 v x=-2\2

Como x; >0, entéo x=242.

Assim, AB=24/2-\2=42.

Seja P o ponto de coordenadas (x, y), com x>0.Como y =f(x) e f(x)=x*-3, entdo:

y =x? -3 o x? = y +3. Substituindo na equacéo da circunferéncia:

141+ 24
2

X+y’=9oy+3+y?’=9coy’+y-6=0 y= oSy=2vy=-3

Para y=-3 ,tem-se x=0. Para y =2, tem-se x>=5<x=+/5 v x=—/5.
Como x>0, entdo x:\/gey=2.

As coordenadas do ponto P s&o (\/3 2) .

Opcéo (C)

Os pontos A e C tém coordenadas (2,-2, 4) e (0, 0, 4), respetivamente. Logo, o plano

mediador pode ser definido pela condigéo:
Jo=2 +(y+2) +(z-4) =¥ +y* +(z-4) =

c>(x—2)2+(y+2)2+(z—4)2 =x° +y2+(z—4)2

c>(x—2)2+(y+2)2 =x?+y?
& A4x+4+4y+4=0

< -x+y+2=0
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Al=1-A=(2,0,2)-(2,-2,4)=(0,2,-2)

GD=D-G=(0, -2,4)-(0, 2,0)=(0, -4, 4)

Os vetores GD e Al s&o colineares se existir um numero real k, tal que: GD =k Al

0=kx0 (0=0
(0,-4,4)=k(0,2, ~2) > {-4=2k &{-2=k
4=-2k |k=-2

Logo, GD e Al s3o colineares, pois GD = -2 Al .
a) u(0,2,4) e v(-2,-2,0)
%&+\?=(0,1,2)+(—2,-2, 0)=(-2,-1,2)

b) u+3v=(0,2,4)+(-6,-6,0)=(-6, -4, 4)
pelo que:

| +3V]= (-8’ +(-4)" + 4% = V68 ~ 8,25

Uma equagéo vetorial dareta AB & (x, y)=(-6, -4)+ k(% 1), keR.

1.
3
2

w|N

O declive é m,, =

A equacéo reduzida dareta AB é dotipo y = §x+ b.

Atendendo a que o ponto de coordenadas (—6, - 4) pertence a reta, tem-se:

—4=§x(—6)+b®b=0

Entdo, y =§x € a equacao reduzida da reta AB.

Porto
Editora

O ponto B é a intersecdo das retas AB e BC, pelo que as suas coordenadas seréo a solugao

do seguinte sistema:

2
Y73 y=2

=92 3 13 < St P
13 —X=——X+— {4x:—9x+39 {13x =39 {x=3
vty B2 2

As coordenadas do ponto B s&o (3, 2).
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Opcéao (A)

A ordenada do ponto C é dada por:

BC=C-B=(-1,8)-(3,2)=(-4,86)
A medida da area do quadrado [ABCD] pode ser obtida através de:

[BE[ = (-4)* +(6)" = 52

Opcéo (B)

O valor relativo ao equipamento de seguranga corresponde a p(O) =5+15x0=5.
Como 1h =60 min, entdo:

p(60)=50+18x60=158

O valor gasto por 1 hora de aluguer de uma mota de agua foi 158 € .

O Antoénio e o Bernardo andaram mais de 30 minutos de mota de agua.
Sejam t, e t, os tempos de utilizacdo do Bernardo e do Antonio, respetivamente.
Como o Anténio pagou mais 27 euros do que o Bernardo:

p(ty)=p(ts)+27 < 50+18t, =50 +1,8t, +27 < 18t, 18, =27 = 18(t, —t;) =27 &

@tA—tB=%©tA—tB=15

O Antoénio andou mais 15 minutos de mota de agua do que o Bernardo.



