Avaliacao - Itens para testes de avaliagao rGIZ

Matematica A|12.° Ano

Topicos: Fungoes

1. Considera que para cada & real, a seguinte expressdo, definida por ramos, define uma fungdo g, de

dominio R.

xX=x=2

)= Ve

e'”‘(x2 —4x+1) se x=>-1

se x<-1

g(x)

2x

1.1 Determina o valor de lim

X—>+0 o

,para o caso em que k<1.

1.2 Verifica se existe algum 4 de modo que a fun¢do g seja continuaem x=-1.

1.3 Considera &k =-1.

Estuda, para x € ] —1,+00 [, a fungdo g quanto a monotonia e a existéncia de extremos relativos.

Na tua resposta deves deve indicar o(s) intervalo(s) de monotonia e, caso existam, os valores de x
para os quais a fun¢do g tem extremos relativos.

2.Sejam a e x dois numeros reais, com a >0, tais que log;a =x.

V1257

A expressao log{ s ] é equivalente a:
a

—x2+37x—1 xz—%+1

B %—1 IE' —§+1
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3.Sejam f e g duas fungdes, de dominio R e R", respetivamente, tais que:

= f écontinuaem R;
- f(0)=1(1)=3 e 0<f(3)<1;
- g(x)=log, x.
Mostra que a equagdo (g o f)(x)=(/fxg)(x) é possivel no intervalo ]1,3].

4. Na figura, esta representada uma esfera suspensa numa mola que oscila verticalmente.

¢

*

Admite que a distdncia, em centimetros, a que a esfera se encontra do solo, ¢ segundos ap6s o inicio do

movimento oscilatoério, é dada pela fungao d , definida por:
—031¢ 8t
d(t)=3+3,5€ ’ sen[TJ,com t>0

4.1 Admite que, no inicio do movimento, a distancia do centro da esfera ao solo é de 3,5 cm.

Qual é, em centimetros ctbicos, a medida do volume da esfera?

& - B * G [ 2

4.2 Durante o terceiro segundo de movimento, existem exatamente dois instantes tais que, passados
trés segundos e meio apds cada um, a distancia da bola ao solo diminui 15%.

Recorrendo as capacidades graficas da calculadora determina esse instante.
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Na tua resposta deves:
= equacionar o problema;

= reproduzir o(s) grafico(s) que considerares necessario(s) para a resolu¢do do problema bem como
a(s) coordenada(s) de algum (ou alguns) ponto(s) relevante(s), com trés casas decimais;

= apresentar os instantes pedidos, em segundos, arredondado as décimas.

5. Considera a fun¢do f', de dominio R", definida por f(x) =x’lnx-2.

5.1 Verifica se o grafico da funcdo f tem alguma assintota vertical. Se tiver, indica a(s) sua(s)

equacdo(0es).
5.2 Determina o conjunto-solugio da equagio f(x)+x’ =2Inx.

5.3 Estuda a funcao f quanto ao sentido das concavidades do seu grafico e a existéncia de pontos

de inflexdo.
Na tua resposta deves:

* indicar o(s) intervalo(s) em que o grafico da funcdo f tem a concavidade voltada para baixo;
* indicar o(s) intervalo(s) em que o grafico da funcdo f tem a concavidade voltada para cima;

* as coordenadas do(s) ponto(s) de inflexao.

6. Considera a fungdo %, de dominio R, definida por A(x)=cos’(2x)—2 e um numero real a

. V4
pertencente ao intervalo } O’Z [

A que é igual lim—> %7

(@)~ h()

Y. Q-

ZSen(Za) ZSen(4a)
1 I S
ZSen(4a) ZSen(Za)
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7.Sejam f e g duas fun¢des de dominio R e R\{O} , respetivamente, tais que:

= f édiferenciavelem R ;

= afun¢do f tem um extremo relativo igual a 2 no ponto de abcissa 1;

sen(xz)
— — S¢ x<0
1—cos (Zx)

- g(x)= ;
x+2

- existe !(lil’ég(x)
7.1 Qual é o valor de f(0)?

7.2 Escreve a equagdo reduzida da reta tangente ao grafico de g no ponto de abcissa 1.

8. Na figura, esta representado o tridngulo [ABC] .

2x

Sabe-se que:
- AC=4;
= a amplitude, em radianos, do angulo CBA4 é x e ado angulo ACB é 2x,com x € }O,%[

Mostra que a altura do tridngulo [ABC] em relacdo ao lado [AB] é dada por

12senx—16sen’ x
9. Determina, em R, o conjunto-solucido da condicio:

log, (x+3) >log, (6—2x)—10g2 (\/;)

Apresenta o conjunto na forma de intervalo ou reunido de intervalos.
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10. Para um certo valor real de k£ > -1, a fungdo g, de dominio [—1,+oo[ , € continua.

xe"F—k

T se —-1<x<k
g(x): sen( —x)

X se x>k

Qual é o valorde & ?

11. Considera a fungédo /, de dominio {0,37”} , definida por h(x) =sen’ x—2coSX.

Estuda a fungdo / quanto ao sentido das concavidades do seu grafico e a existéncia de pontos de

inflexao.
Na tua resposta, indica/apresenta:
* 0o(s) intervalo(s) em que o grafico da fung¢do / tem a concavidade voltada para baixo;
= o(s) intervalo(s) em que o grafico da funcdo / tem a concavidade voltada para cima;
= as coordenadas do(s) ponto(s) de inflexao.
12. Na figura, estdo representados, em referencial o.n. Oxy, a circunferéncia trigonométrica e o
trapézio [ABCD].

Sabe-se que:

= oponto E pertence a circunferéncia trigonométrica e ao
eixo Ox;

= os pontos A4 e D pertencem a circunferéncia
trigonométrica e sdo simétricos em relacdo ao eixo Ox ;

= areta BC é tangente a circunferéncia trigonométrica no

onto F ;
P B

- os pontos B e C sdo simétricos em relacdo ao eixo Ox e o ponto B pertence a semirreta 04 ;
. . . A zr
= o éaamplitude, em radianos, do angulo £04, com « € }—5,0{.

sen(2a)

Mostra que a area do trapézio [ABCD] é dada, em funcgao, de a por —-tga.

Carlos Andrade | José Carlos Pereira | Pedro Pimenta
Matematica 360 | Matematica A | 12.° ano
© Raiz Editora, 2026. Todos os direitos reservados.



n

j3 ,com ke R" eafuncio f,definidaem R,

13. Considera a sucessao (u, ) definida por u, = ( L P
n+

por f(x)=Inx.

Sabendo quelim f(u,)=1-k, qual é o valor de & ?

[A] 1 [B] 2 [c] 3 [D] 4

14. Na figura esta representado, em referencial o.n. Oxy , parte do grafico de uma funcdo f , de dominio
R.

VA

=

Tal como a figura sugere, as retas de equacdes y=2 e x=1 sdo assintotas ao graficode [ e f(l) =1.
Seja (w,) asucessdo definida por w, =In(n)—In(n+1)

Qual € o valor de lim /' (1-w,)?

[A] -»
[B] o

98
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15.Sejam f e g duas fung¢des diferenciaveis de dominio R, relativamente as quais se sabe que:

= aretade equacdo y+3=2x étangente ao grafico de f no ponto de abcissa 2;

= lim (f(x)—Zx)zO;

X—>—0

» 1 é o minimo absoluto de f’;
. g(x)zex_2 (f(x)+1).
Considera as seguintes afirmagoes.
M }glgg(x) =1.
(II) A funcdo [ é decrescente em R.
(III) O grafico da funcdo g tem uma assintota obliqua quando x tende para —oo.

Justifica que as trés afirmacdes sdo falsas.

Na tua resposta, apresenta, para cada uma das afirmacdes, uma razio que justifica a sua falsidade.

FIM
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