Novo Espacgo 12 — Matematica A, 12.° ano
Proposta de resolugao [janeiro — 2026]
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Opgao (B)
Casos possiveis: °C,
Casos favoraveis: ‘C, + *C,

‘C, +C,

8
Logo, a probabilidade é igual a =—=
g p g °C, 56
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Com a peca 2 na posigéo central, o niumero de maneiras de dispor as trés pecas é iguala 4x2x4 =32.

Casos possiveis: 32

Casos favoraveis: Podem ficar apenas duas pecas com a regido pintada em contacto (1x3 + 3 x1

possibilidades) ou as trés pecas com a regido pintada em contacto (1 possibilidade).

Assim, o niUmero de casos favoraveis € 1x3+3x1+1=7.

Logo, a probabilidade é igual a é .

p
Seja pe{0,1,..,9}: 9Cp><\/;gip><(%] =kxx°.
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Desenvolvendo o primeiro membro: ~ °C, <X x(—j =%C,xx 2 xxP=C, xx 2
X

Pretende-se: 2 o

o Entdo, k=84 .
ng:k

3

w:o {p_:’,
p=4

84 é o termo independente de x.

Opcao (D)

Sabe-se que P(A|B)== < P(AmB):%P(B). Entdo:

N| =

P(Au§)+%P(B): P(A)+P(§)—P(Am§)+%P(B):

:P(A)+1—P(B)—(P(A)—P(AmB))+%P(B) =1

:P(AmB)+1—%P(B):%P(B)H—%P(B) —1

f"(x>=[1+xj-=( SR o)

x-1 x—1)° (x—1)°
f'(x) =0 (x-1)"-1=0A(x-1)° 20AxeD, & x=0vx=2AxeD, = x=2
Quadro
X 1 2 +00
(x) | nd. - 0 +

f(x) VAN PI NV

(D, =+=)

O grafico da fungdo f tem a concavidade voltada para cima em ]2, + oo[ e para baixo em ]1, 2[ .

f admite um ponto de inflexdo de abcissa 2 .
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Opcao (A)

2 p—
—lf+x:3czliffTK:B<31+x2—x:3x—3¢>x2—4x+4:0<:(x—2f:Ocvx:Z
y=3x2-4=2
T(2,2)

6.1.

6.2.

Sendo x a abcissa do ponto P, entdo 0Q=2x.

Assim:

A(x)=;[2xx( L ]: X

x+1)° ) (x+1)

A'(x):{ X 2],:(x+1)2_x><f(x+1):1x+1_23x: 1—x3
(x+1) (x+1) (x+1°  (x+1)

1—

A'(x)=0< o) =0 x=1Ax%-1
Quadro:
X 0 1 +00
A'(x) n.d. + -

N

Al O

A(x) | nd. /

Afungdo A é monotona crescente em ]0,1 e mondtona decrescente em |1,+o0| .

A(1) =% , logo o valor méximo que a area do tridngulo [OPQ] pode tomar é % .

Se areta de equagéo x = —g € uma assintota vertical do grafico de f entdo, sendo f uma fungao

, . 1 4 3
continua no seu dominio, tem-se ——=-—<a=—
a 3 4
2
X +5
~f(x)=
(¥)=3
—Xx+1
4

Sendo y =mx+b a equagao reduzida da assintota obliqua quando x — +w« , entao:

f(x) . x*+5 1 4
m = lim =I|m3 =35
x40 X X+ 7x2 x S 3
4 4
. 4 . x*+5 4 .| 3x*+15-3x% -4x .| —-4x+15 4 16
b=lim|f(x)-=x|= lim 3 ——Xx|=lim 5 = lim 5 |59
X4 3 X—>+0 Zx+1 3 X+ 25+3 X+ 943 Z 9

A reta de equagéo reduzida y = %x—g € a assintota obliqua ao grafico de f quando x — +w .
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Se é possivel aplicar o Teorema de Bolzano-Cauchy para mostrar que a equacéo f(x) =+/5 tem uma
solugéo no intervalo ]O, 1[, entdo a fungéo f tem de ser continua em [0,1] , logo:

limf(x)=limf 1=

)= fiprin=1=b

Iimf(x):Iimf(x)c»a+1:3<:>a:2

x—>1 x—>1

f 1 :2><1+1:§
4 4 2

A(a,\/a+1) e B(a,a)
Como, para a e ]0,1[ , Ya+1>a e como os pontos A e B tém a mesma abcissa, entio:
AB = Ja+1-a

A area do triangulo [OAB] é igual a ; ou seja:

ABxa 1 (\/m—a)xa 1

=— & =

2 7 2 7

. (\/a+1 —a)xa 1
Sejam y, = ey, =z
Graficamente:

Expressdes Gréfico Tabela

Auto Eixos Navegar Célculo
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-f 1
IntersecBo  x=0.3525385  f(x)=0.1428571

As coordenadas do ponto de intersecao dos graficos, cuja abcissa pertence ao intervalo ]0, 1[ , séo,
aproximadamente, (0,35; 0,14)

Logo, a=0,35.



